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Inledning

Syftet med de nationella proven i drskurs 3 ar att stodja bedomningen av elevernas
kunskaper i relation till kriterierna for bedomning av kunskaper. Proven i arskurs
3 kan dven utgora ett underlag for liraren att stodja eleverna i att utvecklas

vidare kunskapsmaissigt. De nationella proven kan ocksa bidra till att starka
skolornas kvalitetsarbete genom analyser av provresultaten i relation till uppnadda
bedomningskriterier pa skolniva, huvudmannaniva och pa nationell niva.

Syftet med denna rapport dr frimst att redovisa PRIM-gruppens insamling av elev-
ernas resultat fran det nationella provet i arskurs 3 samt resultat fran lararnas svar
pa lararenkiten. Underlaget ar drygt 500 besvarade enkiter och nara 800 slumpvis
utvalda elevers inskickade resultat pa provet. I rapporten redovisas dven en analys
av elevers arbete med skriftliga raknemetoder.

Konstruktionsprocessen for provet

Den huvudsakliga utgangspunkten vid konstruktion av nationella prov ar liroplan
och kursplan med férmagor och centralt innehall samt kriterier. Bedomningen
utgar fran kriterierna.

Uppgifterna till 2023 ars prov ar konstruerade av PRIM-gruppen i samarbete med
av en grupp bestdende av yrkesverksamma ldrare, lararutbildare och forskare. Ett
flertal utprovningar, med efterfoljande analyser och forandringar av materialet, har
genomforts med elever i arskurs 3 och 4. Darefter har provet satts samman och
bedémningsanvisningar skrivits.

For att sakerstilla kvaliteten pa elevmaterialet har samarbete skett med sakkunniga
som har specifik kompetens inom till exempel andraspraksperspektiv och elever
med synnedsittning. Slutligen har en kravgranssattningsgrupp bestdende av yrkes-
verksamma ldrare och speciallarare i arskurs 1-6 fatt till uppgift att, utifran kvali-
tativa och kvantitativa analyser samt analys av kursplan, kriterier och saklogiska
resonemang, foresla kravniva for respektive delprov.

Provets sammansattning

Provet omfattar sju delprov varav ett muntligt och sex skriftliga. Provet bestar av
flera kortare delprov med hinsyn till dldersgruppen. Det 6vergripande temat for
provet 2023 dr naturen. Temat genomsyrar bade provets uppgifter och berittelsen
om de tva barnen Nova och Troj.

Delprov A ir ett muntligt delprov som handlar om problemlésning och att
resonera kring sannolikhet och statistik. Delprovet avser framst att prova forma-
gorna kommunikation och resonemang, men eleverna har ocksa mojlighet att visa
problemlésnings- och begreppsformaga.
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Delprov B handlar om stegvisa instruktioner, obekanta tal, matematiska likheter
samt talfoljder. Eleverna har mojlighet att visa begrepps-, metod-, resonemangs-
samt kommunikationsférmaga.

Delprov C handlar om de fyra raknesitten. Eleverna har mojlighet att visa
begrepps-, metod- och kommunikationsformaga.

Delprov D handlar om geometriska objekt, uppskattning och méitning av langd
samt skala. Eleverna har mojlighet att visa begrepps-, metod-, resonemangs- och
kommunikationsformaga.

Delprov E handlar om att l6sa enkla problem. Eleverna har mojlighet att visa
begrepps-, metod-, problemlésnings- och kommunikationsférmaga.

Delprov F handlar om skriftliga raknemetoder. Eleverna har mojlighet att visa
metod- och kommunikationsformaga.

Delprov G handlar om uppdelning av tal, 6verslagsrakning, tal i brakform, huvud-
rakning samt likhetstecknets betydelse. Eleverna har mojlighet att visa begrepps-,
metod- och kommunikationsformaga.

Provresultat med kommentarer

Foljande resultat grundar sig pa PRIM-gruppens webbinsamling av ett slump-
massigt urval pa nira 800 elevers resultat. I webbinsamlingen rapporterar lararna
resultat pa uppgiftsniva for elever fodda den 15:e i ndgon av arets manader. De
kvalitativa analyserna grundar sig dels pa de inrapporterade resultaten, dels pa
ett urval av de inskickade elevlosningarna for elever fodda den 15 mars eller

15 oktober.

Tabell 1. Procentuell andel av elever som natt respektive delprovs kravnivd. (nz = 785)

Delprov Andel
Delprov A 95 %
Delprov B 89 %
Delprov C 86 %
Delprov D 88 %
Delprov E 87 %
Delprov F 81%
Delprov G1* 81%
Delprov G2* 84 %

*) For delprov G giller de tva kravnivderna skilda centrala innehall. Det dr en kravniva per centralt innehall.
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Skriftliga raknemetoder

I de nationella proven i matematik for arskurs 3 har skriftliga raknemetoder i
addition och subtraktion prévats varje ar. Over dren har antalet uppgifter och
fordelningen mellan additions- och subtraktionsuppgifter varierat. Att andelen
additionsuppgifter minskats beror framst pa att elever generellt har framgangsrika
metoder for addition. Subtraktionsmetoderna ges i stillet storre utrymme vilket ger
ett bredare underlag for lararen att kunna analysera hur sikra eleverna ar pa meto-
derna och hur vil de kommunicerar metoderna till sig sjalva och till mottagaren.

Analys av uppgifter som provar skriftliga raknemetoder

I det tidigare kunskapskravet i Lgr11 beskrevs att eleven vid ”[...] addition och
subtraktion kan eleven vilja och anvinda skriftliga raknemetoder med tillfred-
stillande resultat nar talen och svaren ligger inom heltalsomradet 0-200.” T den
reviderade laroplanen Lgr22 gjordes en ny skrivelse och nu star det i kriterierna for
bedomning att vid ”[...] addition och subtraktion viljer och anvinder eleven skrift-
liga raknemetoder med tillfredsstillande sikerhet”. Da provets syfte ar att prova
elevernas uppnadda kunskaper i forhallande till kriterierna for bedomning (tidigare
kunskapskrav) har konstruktionen av uppgifter som provar skriftliga riknemetoder
tidigare ar provats inom talomradet 0-200. I Lgr22 finns inget talomrade utskrivet.

I det nationella provet i arskurs 3 ar 2023 provas skriftliga riknemetoder genom
tva additionsuppgifter och fyra subtraktionsuppgifter i delprov E Elevernas los-
ningar bedoms med tva poang, dels utifrdn om svaret ar korrekt, dels huruvida
metoden anvints korrekt enligt bedomningsanvisningarna. Uppgifterna i provet dr
under sekretess, men kan liknas med foljande uppgifter:

1. 135 +47
2. 203 +298
3. 290 -64
4. 235-116
5. 500-78
6. 136 -57

I tabell 2 visas andelen elever som rapporterats ta respektive metod- och
svarspoang i delprovet.

Tabell 2. Andel elever som rapporterats ta respektive poiang i delprov E (7 = 785)

Uppgift 1 2 3 4 5 6
Podng Metod | Svar |Metod| Svar |Metod| Svar |Metod| Svar |Metod| Svar |Metod| Svar

Andel elever| 0,89 | 0,89 | 0,88 | 0,86 | 0,81 | 0,81 | 0,79 | 0,74 | 0,77 | 0,73 0,74 | 0,68

Vid inrapportering av resultat besvaras dven en enkit av ldrare. I drets enkit fick
lararna bland annat att ta stillning till pastdendet *Talomradet som provas inom
skriftliga raiknemetoder (delprov F) ar i linje med vad som har behandlats i under-
visningen.” Av drygt 500 ldrare instimmer 95 procent av lirarna i pastdendet, fyra
procent instaimmer till viss del och en procent instimmer inte alls.
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Elevers sjalvskattning inom skriftliga raknemetoder

Enligt syftestexten i kursplanen sa ska undervisningen i matematik bidra till

att eleverna utvecklar en tilltro till sin formaga att anvinda matematik i olika
sammanhang. I samband med det nationella provet i matematik for arskurs 3 far
eleverna skatta hur de kidnner sig i olika matematiska sammanhang pa en tregradig
skala: siker, ganska siker eller osiker. Denna skattning dr rekommenderad att
genomfora innan eleverna borjar arbeta med uppgifterna. En jamforelse kan

sedan goras mellan elevernas svar pa sjilvbedomningsfragorna och deras resultat
pa liknande uppgifter i provet. En sddan jamforelse kan ge underlag bade for en
bedomning av elevernas tilltro till sin egen formaga att anvanda matematik och hur
realistisk den tilltron ar.

Vid provet 2023 fick eleverna skatta sin tilltro till sin formaga att visa berdkningar
med skriftliga raknemetoder. En jamforelse har gjorts av elevers sjalvskattningar
och huruvida de uppnatt kravnivan i delprov F som provar skriftliga raknemetoder.
Underlaget ar 190 inskickade elevlosningar. I tabellen nedan visas fordelningen av
elevernas skattningar och i vilken utstrickning de uppnatt kravgransen for delprov E

Tabell 3. Elevers sjilvskattning om att visa en skriftlig riknemetod och om de uppndtt kravnivan for delprov F,
som avser att prova skriftliga riknemetoder. (7 = 190)

Skattning Andel elever Andel elever som uppnatt
kravnivan fér delprov F

Saker 0,53 0,79

Ganska saker 0,42 0,70

Osaker 0,05 0,60

Av de elever som skattat att de kdnner sig sakra ar det knappt 80 procent som klarat
kravgriansen for delprovet och av de som uppgett sig vara ganska siakra dar mot-
svarande andel 70 procent. Bland de som uttryckt att de kdnner sig osakra dr det
60 procent som uppnadtt kravgransen for delprovet.
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Kvalitativ analys av skriftligt kommunicerade metoder

Ur det inskickade materialet har 200 elevlosningar slumpvis valts ut for narmare analys
av PRIM-gruppen. Elevernas val av metod i respektive uppgift i delprovet har kategori-
serats utifran vilken metod som skriftligt har kommunicerats. Elevsvar dar de ingdende
talen endast tecknats, vagratt eller lodritt, utan kommunicerad metod, har kategorise-
rats som att ingen metod har anvints. Bland de metoder som kategoriserats som 6vriga
skriftliga raknemetoder finns t.ex. talsortsvis, stegvis och kompensatorisk berdkning.

Nedan redovisas kategorierna lodrat algoritm (tabell 3), 6vriga redovisade skriftliga
metoder (tabell 4) och de som inte kommunicerat nagon skriftlig metod (tabell 5). Av
tabellerna framgar andelen elever som valjer och anvinder metoden samt huruvida
metoden anvinds korrekt och dessutom anger korrekt svar.

Tabell 4. Lodrit algoritm. (7 = 200)

Uppgift Andel elever som Andel som anvander metoden
valjer metoden korrekt och anger ett korrekt svar
1 0,88 0,94
2 0,89 0,92
3 0,84 0,86
4 0,81 0,83
5 0,82 0,77
6 0,85 0,78

Tabell 5. Ovriga skriftliga riknemetoder. (z = 200)

Uppgift Andel elever som Andel som anvander metoden
véljer metoden korrekt och anger ett korrekt svar
1 0,07 0,62
2 0,05 0,60
3 0,05 0,78
4 0,06 0,42
5 0,07 0,69
6 0,05 0,44

Tabell 6. Ingen kommunicerad metod. (7 = 200)

Uppgift Andel elever Andel som anger ett korrekt svar
1 0,05 0,70
2 0,06 0,75
3 0,11 0,36
4 0,13 0,15
5 0,11 0,26
6 0,10 0,15

I analysen framkommer att metoden lodrit algoritm ar vanligast forekommande
bland de inskickade elevlosningarna (tabell 4). Metoden ar mest framgangsrik i ad-
ditionsuppgifterna men faller sedan nagot nar metoden sedan anvinds i subtraktion
med en eller flera vixlingar. Ovriga metoder forekommer sparsamt (tabell 5) och med
varierande resultat. Andelen elever som inte kommunicerar ndgon metod ar storre i
subtraktionsuppgifterna 4an i additionsuppgifterna (tabell 6). Analysen visar dock att
det verkar vara mer framgangsrikt att anvanda en skriftlig metod 4n att inte gora det
nar det giller uppgifter i subtraktion.
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Kvalitativ felsvarsanalys av tva av uppgifterna i subtraktion

En kvalitativ analys av felsvar har gjorts pa de 200 slumpmassigt utvalda elevlos-
ningarna med fokus pa uppgift 5 och 6. I dessa uppgifter anvands och kommuni-
ceras metoden lodrit algoritm av drygt 80 procent av eleverna. Analysen kommer
att behandla felsvar som beror pa metodfel. Andra fel i det analyserade materialet
forekommer i enstaka fall och kan t.ex. bero pa avlasningsfel inom den redovisade
berdkningen (en struken tvaa raknas som en atta eller en sexa ldses som en nolla)
eller felberakningar som ej kan harledas till metodfel, vilket anses vara ett mindre
fel. En sammanfattande diskussion om metodfelen finns under rubriken samman-
fattning av felsvarsanalys.

Uppgift 5 500 —-78 =422

Om en elev viljer och anvinder metoden lodrit algoritm innebar denna uppgift
en vaxling over noll vilket kan synliggora vanliga metodfel. I tabellen nedan visas
exempel pa de vanligast forkommande metodfelen i det analyserade underlaget
med kommentarer.

Tabell 7. Exempel pa vanliga metodfel for den skriftliga raknemetoden lodrit algoritm i uppgift 5

Exempel Kommentar
1. 1010 Exempel 1 visar det vanligaste metodfelet i det analyserade urvalet.
500 Vaxlingar genomfors till synes korrekt fran hundratal via tiotal till
- 78 ental. Vid berakning av tiotalet anvands dock vardet tio for den
432 strukna tian i stdllet for nio som ar det nya vardet.
2. 1010 Exempel 2 visar pa ett metodfel déar vaxling sker fran noll tiotal.
500
- 78
432
3. 1010 Exempel 3 visar ett metodfel vid vaxling mellan positioner dar hund-
500 ratal véxlas bade till tiotalspositionen och till entalspositionen.
- 78
332
4, Exempel 4 visar antingen pa ett vanligt metodfel inom subtraktion,
500 att 0 — 7 berdknas som 7 — 0, alternativt sa har en addition beraknats i
- 78 stallet for en subtraktion. Jamfér med exempel 7 och 8 (tabell 8).
578
5. 10 Exempel 5 visar en kombination av de tva metodfelen som beskrivs i
500 exempel 3 och 4 dér véxling gors fran hundratal till ental och darefter
- 78 berdknas 0—7 som 7 — 0 pa tiotalspositionen.
472
6. 1010 Exempel 6 visar en variant pa exempel 1 dar metodfelet ror vardet av
500 ett struket tal. | detta fall hanteras den strukna tian korrekt men den
- 78 strukna femman forsvinner helt. Jamfér med exempel 10 (tabell 8).
22
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Uppgift 6

136-57=79

Om en elev viljer och anvinder metoden lodrit algoritm innebar denna uppgift
vanligtvis tva vixlingar och de exemplifierade metodfelen i denna uppgift kan
komplettera och bekrifta bilden av nagra vanliga metodfelen i subtraktion. I
tabellen nedan visas exempel pa de vanligast forekommande metodfelen i det
analyserade underlaget med kommentarer.

Tabell 8. Exempel pa vanliga metodfel for den skriftliga riknemetoden lodrit algoritm i uppgift 6

Exempel Kommentar
7. Exempel 7 visar det vanligaste metodfelet i denna uppgift dar viardena
136 inte berdknas uppfran och ner, 7 — 6 berdknas i stallet for 6 — 7 och
- 57 3 —5istdllet for5-3.
121
8. 10 Exempel 8 visar att vaxlingen fran tiotal till ental fungerar bra och den
186 strukna trean hanteras som en tvaa men vid berakningen av tiotalen
- 57 berdknas 5 —2 i stallet for 12 — 5.
139
9. 1010 Exempel 9 kan jamféras med exempel 1 (tabell 7). Vid forsta anblicken
136 ger berakningen intrycket av en korrekt metod men den strukna
- 57 trean pa tiotalspositionen hanteras inte korrekt da tiotalet berdknas
89 13-5=38.
10. 1010 Exempel 10 kan jamforas med exempel 6 (tabell 7) dar metodfelet
136 grundar sig i att ett struket varde forandras och behover hanteras. Den
- 57 strukna ettan i hundratalet forsvinner ur berakningen vilket ar korrekt
59 da dess nya varde ar noll och darmed inte nédvandigtvis behover
skrivas ut pa den hogsta positionen. Dock verkar dven den strukna
trean pa tiotalspositionen forsvinna ur berdkningen da tiotalen
berdknas 10 -5=5.

Sammanfattning av felsvarsanalys

Enligt det analyserade underlaget i dessa tva uppgifter sa framkommer nagra
generella svarigheter med metoden lodrit algoritm i subtraktion.

De metodfel som verkar vara typiska for subtraktion med lodrita algoritmer giller
hanteringen av vaxlingar mellan positionerna. Hur vaxlingar genomfors, att invax-
lade virden minskar med ett och hur de strukna virdena hanteras i berikningarna
ar avgorande for om metoden ska anses godtagbar eller inte. For att undersoka
systematiska metodfel som kan bero pa missuppfattningar kring metoden behover
losningar pa fler subtraktionsuppgifter analyseras.

De lodrita algoritmerna for addition och subtraktion liknar varandra pa manga
satt. Vid berdkningar i addition ar det en effektiv strategi att utga fran det hogre
vardet och addera det ldgre, en strategi som manga utvecklar med sikerhet innan
de borjar med skriftliga raknemetoder. Raknesittet subtraktion ar dock inte
kommutativt som riknesittet addition och da kan denna strategi, som ibland
kallas ”storst forst”, orsaka systematiska fel. Vissa elever visar svarigheter med att
en subtraktion som tecknas vagratt ska berdknas fran vanster till hoger. Liknande
svarigheter kan ses vid metoden lodrit algoritm dir subtraktionen ska beriknas
uppifran och ner. Tva procent av eleverna i det analyserade materialet gor detta
fel genomgaende pa alla positioner i bade uppgift 5 och 6. Felet kan dven sparas i
felsvaren hos de som ej kommunicerat nadgon skriftlig metod.

Nationella provet i matematik arskurs 3, 2023



10

Enkatresultat med kommentarer

Det ar viktigt for den fortsatta utvecklingen av det nationella provet att fa larares
synpunkter savil pa genomforandet som pa innehallet i provet och tillhérande
material.

Vad tyckte larare och elever?

For pastdendet "Provet som helhet dr bra” instimde 96 procent av ldararna helt
eller till stor del. For pastdendet ”Lararinformationen ger mig tillrackligt med
information for genomforandet av provet” instimmer 99 procent av liararna helt
eller till stor del. Pa fragan ”Vilka var dina elevers huvudsakliga reaktioner pa det
nationella provet i matematik?” svarade 78 procent av ldrarna att elevernas reak-
tioner i huvudsak var positiva. 20 procent av lararna har svarat att elevernas reak-
tioner var bade positiva och negativa. En procent av lararna svarade att eleverna
varken var positiva eller negativa och en procent av ldrarna har svarat att deras
elevers reaktioner var i huvudsak negativa.

Bedomning och analys

For pastaendet ”Provet som helhet ir ett stod for bedomningen” instimde

93 procent av ldrarna helt eller till stor del. Sex procent av ldrarna instimmer till
viss del och en procent av ldrarna instimmer inte alls. Pa frdgan ”Vad anser du om
kravgranserna i forhallande till kriterierna i kursplanen?” svarade 91 procent att de
var lampliga. Sex procent av lirarna ansag att kravgranserna var for laga och tre
procent av ldararna ansdg att de var for hoga.

Kapitel 4 i bedomningsanvisningarna, ” Analys och uppf6ljning”, innehéller ett stod
till larare vid analys av elevers prestationer for att vidare stodja elevers kunskaps-
utveckling. For pastaendet om kapitel 4 har varit ett bra stod i analyserna av elev-
ernas visade kunskaper har ldrare svarat och kommenterat pa foljande sitt:

84 procent av lararna instamde helt eller till stor del.
”Anvdndbart ndr man ska skriva omdémen. Meningarna hjdlper en att mer exakt
hitta svdrigheter eleven har.”

“Kapitlet dr tydligt och detaljerat och ger mig tillrdckligt med information for att
kunna genomfora en bra analys och en bra uppfoéljning.”

”Bra stod for att tdnka vad som dr ndsta steg.”

“Det har varit ett bra stod for analys. Ja, vad som bor uppmdrksammas i de olika
proven.”

“Det dr mitt forsta nationella prov och jag tycker att allt material och alla anvisningar
som funnits med har underldttat och gjort allt mycket tydligt.”

”Det dr bra att ni punktar upp vilka olika saker man kan vara uppmdrksam pd, ofta
avldser man det sjdlv frdn provet.”
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15 procent av ldrarna instimde till viss del.
”Alldeles for omfattande om provet redan visar samma bedémning som den ordinarie
undervisningen.”

”Anvdnds bara vid oklarheter.”
“Jag har uppleut det som mestadels éverflodigt men det har inte varit daligt.”

En procent av ldrarna instimde inte alls.
“For mycket information att ta del av. Det rdckte med bedomningsstddet for respektive
delprov.”

Sammanfattning

Det nationella provet i matematik for arskurs 3 avser att prova elevens kunskaper
pa lagst godtagbara niva. Provet bestar av sju delprov, sex skriftliga och ett
muntligt, dar eleverna ges mojlighet att visa sina matematikkunskaper inom en stor
del av det centrala innehallet. Resultaten for respektive delprov och efterféljande
analys kan dven utgora ett underlag for lararen att stodja eleverna i att utvecklas
vidare kunskapsmassigt. Som stod for analys finns i provmaterialet kapitel 4

” Analys och uppfoljning” som de allra flesta lirarna anser vara ett stod i deras
analyser av resultatet pa provet.

Analyser av elevlosningar inom skriftliga raknemetoder visar att lodrat algoritm
ar den mest anvidnda metoden av eleverna. Metoden dr mer framgangsrik i
addition 4n i subtraktion. Ett komplement i bedomningen av elevernas skriftliga
raknemetoder ar att gora en felsvarsanalys. I analysen av felsvar kan missuppfatt-
ningar kring metodens anvindning uppmarksammas.

I lararenkiten framkommer att bade larare och elever i hog grad ar positivt
installda till provet. Nio av tio larare anser att provet som helhet ar ett stod for
bedomningen och att provets kravgranser ar lampliga.
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